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§ 3. ФОРМУЛЫ  СОКРАЩЕННОГО  УМНОЖЕНИЯ 

ЦЕЛИ 

Формируются умения: 

представлять квадрат суммы и разности в виде многочлена и 

наоборот; 

преобразовывать произведения многочленов определенного вида в 

разность квадратов, сумму и разность кубов с помощью 

соответствующих формул сокращенного умножения   и наоборот; 

представлять куб суммы и разности в виде многочлена стандартного 

вида и наоборот; 

применять формулы сокращенного умножения для алгебраических 

преобразований, связанных с умножением, и для рационализации 

вычислений. 

 

 

ЧАСТЬ 2 

ГЛАВА 4  ВВЕДЕНИЕ В ТЕОРИЮ МНОГОЧЛЕНОВ 
 

 

                                           

 

 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

ЭТАЛОН УРОК 45_ОНЗ 

Формула квадрата суммы 

Квадрат суммы двух выражений равен квадрату первого 

выражения, плюс удвоенное произведение первого и второго 

выражений, плюс квадрат второго выражения: 

(а  +  b)2 = а2  +  2ab + b2 . 

 

 

 

                                           

 

 

Формула квадрата разности 

Квадрат разности двух выражений равен квадрату первого 

выражения, минус удвоенное произведение первого и второго 

выражений, плюс квадрат второго выражения: 

(а  –  b)2 = а2  –  2ab + b2 . 

 

 

 

                                           



ПОСТРОЕНИЕ ПРОЕКТА ВЫХОДА ИЗ ЗАТРУДНЕНИЯ 

Цель:  

Узнать правила возведения  в  квадрат суммы или разности двух 

выражений  и  научиться его применять 

Средства (    ?    ) 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

Вариант 1 

ПРОДУМЫВАЕМ! 



- Прочитайте задания и назовите шаги плана достижения цели 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ПЛАН 
1. Используя определение степени, записать произведение двучленов в 

стандартном виде.                

2. Заметить закономерность. 

3. Построить правила возведения в квадрат двучлена. 

4. Проверить свой результат 

ПОСТРОЕНИЕ ПРОЕКТА ВЫХОДА ИЗ ЗАТРУДНЕНИЯ 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

– – 

1, 3, 5, 7  группы 2, 4, 6, 8  группы 



- Прочитайте задания и назовите шаги плана достижения цели 

 

 

 

 

 

 

 

ПЛАН 
1. Записать произведение квадрат двучлена как многочлен стандартного вида.                

2. Обосновать геометрически полученный результат квадрата двучлена. 

3. Построить правила возведения в квадрат двучлена. 

4. Проверить свой результат 

ПОСТРОЕНИЕ ПРОЕКТА ВЫХОДА ИЗ ЗАТРУДНЕНИЯ 

Цель:  

Узнать правило возведения  квадрат суммы или разности двух выражений  

и  научиться его применять 

Средства (    ?    ) 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

Вариант 2 



ПОСТРОЕНИЕ ПРОЕКТА ВЫХОДА ИЗ ЗАТРУДНЕНИЯ 

Цель:  

Узнать правило возведения  квадрат суммы или разности двух выражений  

и  научиться его применять 

 

 

 

 

 

Средства (    !   ) 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

КАРТОЧКА С ЗАДАНИЕМ 

ОПРЕДЕЛЕНИЕ СТЕПЕНИ 

УМНОЖЕНИЕ МНОГОЧЛЕНА НА МНОГОЧЛЕН 

СТАНДАРТНЫЙ ВИД МНОГОЧЛЕНА 

ПЛОЩАДЬ КВАДРАТА/ПРЯМОУГОЛЬНИКА 



АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

 
ОПРЕДЕЛЕНИЕ СТЕПЕНИ 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

1. (–m)2 = m2 

(–m)2 = (–m) ⋅ (–m) = m2  (опред. степени)    ИЛИ   (1  m)2 = (1)2  m2 = 1  m2 (св. степени) 

 

(–x – y)2 = (x + y)2                                          (x – y)2 = (y – x)2 

((х + у))2 = (x + y)2                                                   ((у  х))2 = (y – x)2 

 

а) Пары равных:                              Пары противоположных: 

(x + y)2; (–x – y)2;                               (x + y)2; –(–x – y)2; 

(x + y)3; –(–x – y)3;                             –(–x – y)2; (–x – y)2; 

                                                          (x + y)3; (–x – y)3; 

                                                         (–x – y)3; –(–x – y)3 



АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

 
ОПРЕДЕЛЕНИЕ СТЕПЕНИ 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 



АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

 
ОПРЕДЕЛЕНИЕ СТЕПЕНИ 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

УМНОЖЕНИЕ МНОГОЧЛЕНА НА МНОГОЧЛЕН 

СТАНДАРТНЫЙ ВИД МНОГОЧЛЕНА 

№ 246  -  МНОГОФУКЦИОНАЛЬНОЕ   ЗАДАНИЕ 

(а + b)(а + b) =  a2 +  ab +  ab + b2 = a2 + 2ab + b2  

(c – d)(c + d) =  c2  – cd  –  cd  + d2 = c2 – 2cd + d2  

(x + y + z)(x + y + z) =  x2 +  xy +  xz +  xy + y2  + yz +  xz + yz + z2 = 

=  x2 +  y2  +  z2 +  2xy  +  2xz +  2yz.  



АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

ПЛОЩАДЬ КВАДРАТА/ПРЯМОУГОЛЬНИКА 

Б 

Задание. Установить с помощью рисунка соответствие между  

числовым и буквенным выражениями. 

 22 + 2 ⋅ 2,5 + 2 ⋅ 2,5 + 2,52  

В 

S1 S2 

S3 S4 

А 1 S1  +  2S2 + S4 

2 

3 20,25 – 2 ⋅ 2,5 – 2,52    

S1  +  S3   

20,25  –  2 ⋅ 5 – 2,52  

S1   

Б В А 

3 

Б В А 

1 2 



АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

И ФИКСАЦИЯ ЗАТРУДНЕНИЯ В ПРОБНОМ ДЕЙСТВИИ 

 

- Какие затруднения могут возникнуть при выполнении задания? Что не 

сможете сделать?  

ЗАДАНИЕ НА ПРОБНОЕ ДЕЙСТВИЕ 

Возведите двучлены в квадрат,  

не используя правила умножения многочленов: 

а) (3p + 5d)2;                 б) (3p − 5d)2 

 

 

 

 

 
 

 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 



РЕАЛИЗАЦИЯ ПРОЕКТА 

 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

КАРТОЧКА С ЗАДАНИЕМ 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

Формула квадрата суммы 

Квадрат суммы двух выражений равен квадрату первого выражения, плюс удвоенное 

произведение первого и второго выражений, плюс квадрат второго выражения: 

(а  +  b)2 = а2  +  2ab + b2 . 
 

 

 

                                           

 

 

Формула квадрата разности 

Квадрат разности двух выражений равен квадрату первого выражения, минус 

удвоенное произведение первого и второго выражений, плюс квадрат второго 

выражения: 

(а  –  b)2 = а2  –  2ab + b2 . 
 

 



ПЕРВИЧНОЕ  ЗАКРЕПЛЕНИЕ 

 

 
 

 

                                                                                                     

ЗАДАНИЕ НА ПРОБНОЕ ДЕЙСТВИЕ 

                                                           
                                          ①         ②                           ③ 
 
 
 
                                         ①         ②                            ③ 

 
 

 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

(3p + 5d) 2 = (3p)2 + 2 ⋅ 3p ⋅ 5d + (5d)2 = 9p2 + 30pd + 25d2  

(3p − 5d) 2 = (3p)2 − 2 ⋅ 3p ⋅ 5d + (5d)2 = 9p2 − 30pd + 25d2  

фронт.) 

в парах) 

САМ) 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ САМОСТОЯТЕЛЬНАЯ РАБОТА С САМОПРОВЕРКОЙ 

 

               Подробное решение                                      Формула и др.свойства 

 

 
 

 

                                                                                                     

в)                   ①      ②      ③ 

       (p – q)2 = p2 – 2pq + q2 

(а − b)2 = а2 − 2ab + b2 

ж) (− a − 8)2 = (a + 8)2 = a2 + 2 ∙ a ∙ 8 + 82 = 

     = a2 + 16a + 64 

(− а – b)2 = (a + b)2 

(а + b)2 = а2 + 2ab + b2 

л) 

      (2 + 3z)2 = 4 + 2 ∙ 2 ∙ 3z + (3z)2 = 

      = 4 + 12z + 9z2 

(а + b)2 = а2 + 2ab + b2 

п) 

      (− 2a + )2 = (  – 2a)2 = 

       = ( )2 – 2 ∙  ∙ 2a + (2a)2 =  – 2 + 4a2 

(а − b)2 = а2 − 2ab + b2 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ САМОСТОЯТЕЛЬНАЯ РАБОТА С САМОПРОВЕРКОЙ 

 

               Подробное решение                                      Формула и др.свойства 

 

 
 

 

                                                                                                     

в)                   ①      ②      ③ 

       (p – q)2 = p2 – 2pq + q2 

(а − b)2 = а2 − 2ab + b2 

ж) (− a − 8)2 = (a + 8)2 = a2 + 2 ∙ a ∙ 8 + 82 = 

     = a2 + 16a + 64 

(− а – b)2 = (a + b)2 

(а + b)2 = а2 + 2ab + b2 

л) 

      (2 + 3z)2 = 4 + 2 ∙ 2 ∙ 3z + (3z)2 = 

      = 4 + 12z + 9z2 

(а + b)2 = а2 + 2ab + b2 

п) 

      (− 2a + )2 = (  – 2a)2 = 

       = ( )2 – 2 ∙  ∙ 2a + (2a)2 =  – 2 + 4a2 

(а − b)2 = а2 − 2ab + b2 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ САМОСТОЯТЕЛЬНАЯ РАБОТА С САМОПРОВЕРКОЙ 

 

               Подробное решение                                      Формула и др.свойства 

 

 
 

 

                                                                                                     

в)                   ①      ②      ③ 

       (p – q)2 = p2 – 2pq + q2 

(а − b)2 = а2 − 2ab + b2 

ж) (− a − 8)2 = (a + 8)2 = a2 + 2 ∙ a ∙ 8 + 82 = 

     = a2 + 16a + 64 

(− а – b)2 = (a + b)2 

(а + b)2 = а2 + 2ab + b2 

л) 

      (2 + 3z)2 = 4 + 2 ∙ 2 ∙ 3z + (3z)2 = 

      = 4 + 12z + 9z2 

(а + b)2 = а2 + 2ab + b2 

п) 

      (− 2a + )2 = (  – 2a)2 = 

       = ( )2 – 2 ∙  ∙ 2a + (2a)2 =  – 2 + 4a2 

(а − b)2 = а2 − 2ab + b2 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ САМОСТОЯТЕЛЬНАЯ РАБОТА С САМОПРОВЕРКОЙ 

 

               Подробное решение                                      Формула и др.свойства 

 

 
 

 

                                                                                                     

в)                   ①   ②      ③ 

       (p – q)2 = p2 – 2pq + q2 

(а − b)2 = а2 − 2ab + b2 

ж)                                     ①  ②               ③ 

     (− a − 8)2 = (a + 8)2 = a2 + 2 ∙ a ∙ 8 + 82 = 

     = a2 + 16a + 64 

(− а – b)2 = (a + b)2 

(а + b)2 = а2 + 2ab + b2 

л)                           ①  ②                   ③ 

      (2 + 3z)2 = 2 2  + 2 ∙ 2 ∙ 3z + (3z)2 = 

      = 4 + 12z + 9z2 

(а + b)2 = а2 + 2ab + b2 

п)  

     (− 2a +         )2   =   (       – 2a)2 = 

       ①   ②                          ③ 

= (     )2 –   2 ∙     ∙ 2a  + (2a)2 =          –  2 + 4a2 

 

(а − b)2 = а2 − 2ab + b2 

а2

1

а2

1
а2

1

а2

1

24

1

а



ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

   ЗАЧЕМ? 

 

 
 

 

                                                                                                     

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

а) 892 = (90 – 1)2 = 902 – 2 ∙ 90 ∙ 1 + 1 = 8100 – 180 + 1 = 7921; 

г) 5012 = (500 + 1)2 = 5002 + 2 ∙ 500 ∙ 1 + 1 = 250 000 + 1000 + 1 = 251 001; 

(10х + 5) 2 = (10х) 2 + 2 · 10х · 5 + 52 = 100х2 + 100х + 25 = 100х(х + 1) + 25. 

Правило возведения в квадрат натурального числа,  оканчивающегося на 5 
Для того чтобы возвести в квадрат любое натуральное число, оканчивающееся на 5, можно 

умножить число, полученное после отбрасывания единиц, на следующее за ним 

натуральное число и к полученному результату приписать справа 25. 



ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

                                                                                                     

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 



РЕФЛЕКСИЯ УЧЕБНОЙ ДЕЯТЕЛЬНОСТИ 

                                                                                                     

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 45_ОНЗ 

  ДЗ: § 3, п.1 (повторить эталоны),  

  № 292 (2 по выбору);  

  № 294;  

  № 311 (а) (задача на совм. работу) 

  № 315* (по желанию) 

102 + 112 + 122 + 132 + 142  = 102 + (10 + 1)2 + (10 + 2)2 + (10 + 3)2 + (10 + 4)2 = 

= 5 ⋅100 + 20 + 40 + 60 + 80 + 1 + 4 + 9 + 16 = 730; 

 

730 

365 =   2. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ 

Предметные: 1) Тренировать умение находить квадрат суммы и разности выражений, 

записывать трёхчлен в виде квадрата суммы и разности выражений. 

2) Тренировать умение использовать формулы для нахождения квадратов чисел, 

решения уравнений, нахождения значений выражений. 

Метапредметные: Тренировать умение анализировать  собственную деятельность; 

проводить самоконтроль и коррекцию. 

организатор 

Индивидуальная 

карточка-рефлексия 

Карточка результатов 

работы группы 

ПЛАН: 
1. Подготовка к тренингу. 

2. Тренинг с самопроверкой.  

3. Обобщение результатов работы групп 

4. Самостоятельная работа с 

самопроверкой 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 
п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ 

И
н
д

и
в
и

д
у
а
л

ь
н
а
я
 

ка
р
то

ч
ка

-р
е

ф
л

е
кс

и
я
 

1. Подготовка к тренингу. 

Проверка  

домашней 

 работы и 

 повторение 

формул 

(фиксирование 

в знаках и в 

речи) 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ 1. Подготовка к тренингу. 

Решение заданий  с применением формулы квадрата двучлена в новой ситуации 

№ 252 (г) 

(− q5 – 1)2 = (q5 + 1)2 = (q5)2 + 2 ∙ q5 ∙ 1 + 12 = q10 + 2q5 + 1. 

 

№ 256 (м) 

4a2b2 + 12a3b + 9a4 = (2ab)2 + 2 ∙ 2ab ∙ 3a2 + (3a2)2 = (2ab + 3a2)2. 

 № 262 (б) 

(y + 4)2 – (y + 8)(y – 8) = 96 

y2 + 8y + 16 – (y2 + 8y – 8y – 64) = 96 

y2 + 8y + 16 – y2 − 8y + 8y + 64 = 96 

8y + 80 = 96 

8y = 16 

y = 2 

Ответ: {2}. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы  

    и квадрат разности УРОК 46_РТ 

2. Тренинг с самопроверкой. Время – 20 минут! 

Метапредметные: Тренировать умение анализировать  собственную деятельность; 

проводить самоконтроль и коррекцию. 

20 минут! _  Т 

+ 5 – 8 минут _ СР 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ 2. Тренинг с самопроверкой. 

Личностные: Создавать условия для формирования умения выполнять действия с учетом 

позиции другого и уметь согласовывать свои действия. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ 3. Обобщение результатов работы групп 

организатор 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы  

     и квадрат разности УРОК 46_РТ 

4. Самостоятельная работа с самопроверкой 

ФРАГМЕНТ  РАБОТЫ ДЛЯ САМОПРОВЕРКИ 

Подробное решение Эталоны знаний 

Метапредметные: Тренировать умение анализировать  собственную деятельность; 

проводить самоконтроль и коррекцию. 

 5 – 8 минут _ СР 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

Одно число – х, х  Z, другое – х + 2, (х + 2)  Z 

х(х + 2) – произведение чисел; 

х(х + 2) + 1 = х2 + 2х + 1 = (х + 1)2 – точный квадрат, ч.т.д. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

Ответ: через  7

4
12 минут. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 46_РТ 
Рефлексия учебной деятельности 

                                                                                                       ДЗ: § 3, п.1 (повторить эталоны),  

  № 293 (2 по выбору);  

  № 296 (3 по выбору);  

  № 301 (два по выбору) 

  № 305 (1 по желанию) 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.2. Разность квадратов 

ЭТАЛОН УРОК 47_ОНЗ 

Формула произведения разности и суммы двух выражений 
Произведение разности двух выражений и их суммы  

равно разности квадратов этих выражений. 

(a – b)(a + b) = a2 – b2 

Формула разности квадратов двух выражений 
Разность квадратов двух выражений равна  

произведению их разности и их суммы. 

а2 − b2 = (a – b)(a + b) 



АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

И ФИКСАЦИЯ ЗАТРУДНЕНИЯ В ПРОБНОМ ДЕЙСТВИИ  

 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

п.2. Разность квадратов 

ПРАВИЛО УМНОЖЕНИЯ МНОГОЧЛЕНОВ 

Проверка домашней работы 

- Какие правила вам пришлось применить при выполнении заданий (в), (г)? 

ПОНЯТИЕ СТЕПЕНИ С ПОКАЗАТЕЛЕМ ДВА 

Учебник, стр. 63 



АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

И ФИКСАЦИЯ ЗАТРУДНЕНИЯ В ПРОБНОМ ДЕЙСТВИИ  

 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

п.2. Разность квадратов 

ПРАВИЛО ЧТЕНИЯ ВЫРАЖЕНИЙ, 

СОДЕРЖАЩИХ ЗАПИСИ КВАДРАТОВ Учебник, стр. 63 



АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

И ФИКСАЦИЯ ЗАТРУДНЕНИЯ В ПРОБНОМ ДЕЙСТВИИ 

 

- Какие затруднения могут возникнуть при выполнении задания? Что не 

сможете сделать?  

ЗАДАНИЕ НА ПРОБНОЕ ДЕЙСТВИЕ 

Запишите произведение (3m – 2d2)(3m + 2d2)  

как многочлен стандартного вида,  

не используя правила умножения многочленов: 

 

 

 

 

 
 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

п.2. Разность квадратов 



ПОСТРОЕНИЕ ПРОЕКТА ВЫХОДА ИЗ ЗАТРУДНЕНИЯ 

Цель: Узнать правило умножения суммы и разности 

 двух выражений и  научиться его применять 

Средства (    правило умножения многочленов    ) 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

ПЛАН 

1. Используя правило умножения многочленов, записать произведение 

суммы и разности выражений в стандартном виде (№ 320 а, б, в, г).                

2. Заметить закономерность. 

3. Построить правило умножения суммы и разности двух выражений. 

4.    Проверить свой результат (стр. 62) 

Вариант 1 

п.2. Разность квадратов 



- Прочитайте задания и назовите шаги плана достижения цели 

Из квадрата со стороной а вырезали квадрат со стороной b. Найти площадь 

получившейся фигуры двумя  способами. 

                                                     ПЛАН 
                                                    1. Найти искомую площадь фигуры 1-ым способом. 

                                                    2. Найти искомую площадь фигуры 2-ым способом:  

                                                        а) разрезать получившуюся  фигуру ; 

                                                        б) собрать новую фигуру, площадь которой можно  

                                                        найти известным способом.  

                                                        в) записать выражение для нахождения ее                                 

                                                        площади                                   

                                                    3.  Сделать вывод. 

                                                    4. Соотнести свой результат с эталоном. 

ПОСТРОЕНИЕ ПРОЕКТА ВЫХОДА ИЗ ЗАТРУДНЕНИЯ 

Цель:  

Узнать правило возведения  квадрат суммы или разности двух выражений  

и  научиться его применять 

Средства (    формулы площадей квадрата и прямоугольника, 

геометрическая модель , ножницы   ) 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.1. Квадрат суммы и квадрат разности 

УРОК 47_ОНЗ 

Вариант 2 



РЕАЛИЗАЦИЯ ПРОЕКТА 

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

1. S = а2 – b2 

2. а) Отрезали прямоугольник со сторонами b и a – b.  

    б) Собрали прямоугольник  со сторонами a – b и a + b.  

    в) (а + b) (а – b)  

3. Площадь исходной фигуры и  полученного прямоугольника равны, 

    значит,  (а + b) (а – b) = а2 – b2 

5. Проверка результата. 

+ 

п.2. Разность квадратов 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

ЗАДАНИЕ НА ПРОБНОЕ ДЕЙСТВИЕ 

                                                                       ②   ①          ③ 

(3m – 2d2)(3m + 2d2) = (3m)2 – (2d2)2 = 9m2 – 4d4 
  

ПЕРВИЧНОЕ  ЗАКРЕПЛЕНИЕ 

в) (− a – b)(b – a) = a2 – b2 

1 способ 

(− a – b)(b – a) = ((− a) + (− b))((− a) – (− b)) = (− a)2 – (− b)2 = a2 – b2 

2 способ 

(− a – b)(b – a) = –(a + b)(b – a) = (a + b)( a – b) = a2 – b2 

 

п.2. Разность квадратов 



ПЕРВИЧНОЕ  ЗАКРЕПЛЕНИЕ 

 

 
 

 

                                                                                                     

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

фронт.) 
в парах) 

САМОСТОЯТЕЛЬНАЯ РАБОТА С САМОПРОВЕРКОЙ (пошагово) 

п.2. Разность квадратов 



ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

   ЗАЧЕМ? 

 

 
 

 

                                                                                                     

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

п.2. Разность квадратов 



ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

                                                                                                     

§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

УРОК 47_ОНЗ 

п.2. Разность квадратов 

  ДЗ: § 3, п.2 (повторить эталоны),  

  № 354 (1 строка – два по выбору);  

  № 355 (а, б, в);  

  № 358 (1 строка – два по выбору); 

  № 368 (а) - задача. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.2. Разность квадратов УРОК 48_РТ 

Предметные: Тренировать умение применять формулы произведения суммы и разности 

двух выражений и разности квадратов. 

20 минут! _  Т 

+ 5 – 8 минут _ СР 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.2. Разность квадратов УРОК 48_РТ 

Предметные: Тренировать умение применять формулы произведения суммы и разности 

двух выражений и разности квадратов. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.2. Разность квадратов УРОК 48_РТ 

№ 336 (г) 

г) 3(2r + 1)(2r – 1) – 4(3r – 2)(3r + 2) + 6r(4r + 1) = 25 

    3(4r2 – 1) – 4(9r2 – 4) + 24r2 + 6r = 25 

   12r2 – 3 – 36r2 + 16 + 24r2 + 6r = 25 

    6r = 12 

    r = 2 

Ответ: {2}.  

№ 328 (ж) 

ж) 25(c + 7)2 – c2 = (5(c + 7))2 – c2 = (5c + 35 – c)(5c + 35 + c) = (4c + 35)(6c + 35). 

№ 330 (а) 

а) (n + 2)(n – 2)2 = (n + 2)(n – 2)(n – 2) = 

    = (n2 – 4)(n – 2) = n3 – 4n – 2n2 + 8 = n3 – 2n2 – 4n + 8  

организатор 

Метапредметные: Тренировать умение анализировать  собственную деятельность; 

проводить самоконтроль и коррекцию. 

Личностные: Создавать условия для формирования умения выполнять действия с учетом 

позиции другого и уметь согласовывать свои действия. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

п.2. Разность квадратов 

УРОК 48_РТ 

9 876 543 120 

Сумма цифр равна 45, значит число делится на 9. 

Последние три цифры образуют число, кратное 8. 

Значит, составленное число делится на 72.  

  ДЗ: § 3, п.2 (повторить эталоны),  

  № 354 (2 строка – два по выбору);  

  № 355 (д); 360 ; 

  № 358 (2 строка – два по выбору); 

  № 368 (б) - задача. 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.3. Куб суммы и куб разности 

ЭТАЛОН УРОК 49_ОНЗ 

Формула куба суммы 

Куб суммы двух выражений равен кубу первого выражения, плюс 

утроенное произведение квадрата первого выражения на второе, 

плюс утроенное произведение первого выражения на квадрат 

второго, плюс куб второго выражения. 

(a + b)3 = a3 + 3a2b + 3ab2 + b3 

 . 

 

 

 

                                           

 

 

Формула куба разности 

Куб разности двух выражений равен кубу первого выражения, минус 

утроенное произведение квадрата первого выражения на второе, 

плюс утроенное произведение первого выражения на квадрат 

второго, минус куб второго выражения. 

(a − b)3 = a3 − 3a2b + 3ab2 − b3 

 

 

 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.3. Куб суммы и куб разности УРОК 49_ОНЗ 

ПЕРВИЧНОЕ ЗАКРЕПЛЕНИЕ  С ПРОГОВАРИВАНИЕМ  

ЗАТРУДНЕНИЕ●ПЛАН●ОТКРЫТИЕ 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.3. Куб суммы и куб разности УРОК 49_ОНЗ 

ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

Ответ: скорость мотоциклиста равна 30 км/ч. 

  ДЗ: § 3, п.3 (повторить эталоны),  

  № 408 (2 по выбору);  

  № 410 (2 по выбору); 

  № 427 (а) – аналог. задача. 
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 - время движения  

   велосипедиста; 

 - время движения мотоциклиста. 
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§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.3. Куб суммы и куб разности УРОК 50_РТ 

организатор 

Предметные: 1) Тренировать умение применять формулы куба суммы и куба разности. 

2) Сформировать первичное представление об алгоритме возведения двучлена в n–ю 

степень. 

ПОВТОРЕНИЕ●ТРЕНИНГ●ЗАТРУДНЕНИЯ●ОБОБЩЕНИЯ●С.Р. 

20 минут! _  Т 

+ 5 – 8 минут _ СР 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.3. Куб суммы и куб разности УРОК 50_РТ 

(a + b)4 - ?  (a + b)5 - ?  (a + b)6 - ?  

(a + b)n - ?  

! 

Предметные: 1) Тренировать умение применять формулы куба суммы и куба разности. 

2) Сформировать первичное представление об алгоритме возведения двучлена в n–ю 

степень. 

организатор 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.3. Куб суммы и куб разности УРОК 50_РТ 

Блез Паскаль 

18 век 

№399 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.3. Куб суммы и куб разности УРОК 50_РТ 

ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.3. Куб суммы и куб разности УРОК 50_РТ 

ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

  ДЗ: § 3, п.3 (повторить эталоны),  

  № 409 (2 по выбору);  

  № 417, 419 (1 по выбору);405 (б) 

  № 430* (по желанию) 
Ответ: расстояние от станции до места 

туристической стоянки 20 км. 

2
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§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов 

УРОК 51_ОНЗ 

Формула разности кубов 

Разность кубов двух выражений равна произведению разности этих 

выражений на неполный квадрат их суммы. 

а3 – b3 = (a – b)(a2 + ab + b2) 

 

 

 

                                           

 

 

Формула суммы кубов 

Сумма кубов двух выражений равна произведению суммы этих 

выражений на неполный квадрат их разности. 

а3 + b3 = (a + b)(a2 − ab + b2) 

 

 

 

                                           

 

ЭТАЛОН 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов 

УРОК 51_ОНЗ 

- Какие затруднения могут возникнуть при выполнении задания? Что не 

сможете сделать?  

ЗАДАНИЕ НА ПРОБНОЕ ДЕЙСТВИЕ 

Запишите многочлен  

в виде произведения многочленов 
 

(2у)3 – (3z2)3                  (4с)3 + (d2)3 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

ПЛАН 

ПРОДУМЫВАЕМ! 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов 

УРОК 51_ОНЗ АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

И ФИКСАЦИЯ ЗАТРУДНЕНИЯ В ПРОБНОМ ДЕЙСТВИИ  

 
ПОНЯТИЕ СТЕПЕНИ С ПОКАЗАТЕЛЕМ 3 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов 

УРОК 51_ОНЗ АКТУАЛИЗАЦИЯ ЗНАНИЙ  

И ФИКСАЦИЯ ЗАТРУДНЕНИЯ В ПРОБНОМ ДЕЙСТВИИ  

 
ПРАВИЛО УМНОЖЕНИЯ МНОГОЧЛЕНОВ 

ПОНЯТИЕ НЕПОЛНЫЙ КВАДРАТ СУММЫ а И b 

ПОНЯТИЕ НЕПОЛНЫЙ КВАДРАТ РАЗНОСТИ а И b 

Записать произведение в виде многочлена стандартного вида: 

(a – b)(a + b)2 = …………………………………………………………………… 

(a – b)(a + b)2 = (a – b)(a2 + 2ab + b2) = a3 + 2a2b + ab2 – a2b – 2ab2 – b3 =  

= a3 + a2b − ab2 – b3 

- В каком случае в результате осталось бы выражение a3 − b3 ? 

 

 

Распределить  выражения на две группы: 

1) m2 – 2mn + n2 

2) p2 – pr + r2 

3) 4d2 + 2ds + s2 

4) g2 + 3gk + 9k2 

5) 25m2 – 100mn + 100n2 

6) m2 + 2mn + n2 

1 ГРУППА: 1), 5), 6)   

ПОЛНЫЙ КВАДРАТ СУММЫ (РАЗНОСТИ) 

2 ГРУППА:  2), 3), 4)   

НЕПОЛНЫЙ КВАДРАТ СУММЫ (РАЗНОСТИ)   



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов УРОК 51_ОНЗ 

ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов УРОК 51_ОНЗ 

ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

  ДЗ: § 3, п.4 (повторить эталоны),  

  № 468 (3 по выбору);  

  № 473 (а, б, в, г),  

  № 470 (1 по выбору); 

  № 480(а) (аналог. задача) 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов УРОК 52_РТ 

Предметные: 1) Тренировать умение применять формулы суммы и разности кубов при 

выполнении заданий разного типа. 2) Тренировать умение находить значение числовых 

выражений, решать задачи. 

организатор 

ПОВТОРЕНИЕ●ТРЕНИНГ●ЗАТРУДНЕНИЯ●ОБОБЩЕНИЯ●С.Р. 

В ГРУППЕ) САМ) 
20 минут! _  Т 

+ 5 – 8 минут _ СР 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов УРОК 52_РТ 

20 минут! _  Т 

+ 5 – 8 минут _ СР 



§ 3. ФОРМУЛЫ СОКРАЩЕННОГО УМНОЖЕНИЯ 

п.4. Сумма и разность кубов УРОК 52_РТ 

ВКЛЮЧЕНИЕ В СИСТЕМУ ЗНАНИЙ И ПОВТОРЕНИЕ 

Пусть большее число х, тогда второе число – х – 58. 

Первый случай: 

7% большего числа равны 35% второго числа: 

0,07х = 0,35(х – 58) 

… 

х = 72,5 

72,5 – 58 = 14,5 

  

                                   

Второй случай: 

35% большего числа равны 7% второго числа: 

0,35х = 0,07(х – 58) 

… 

х = − 14,5 

− 14,5 – 58 = − 72,5 

Ответ: искомые числа 72,5; 14,5 или − 72,5; − 14,5. 

  ДЗ: § 3, п.4 (повторить эталоны),  

  № 469 (3 по выбору);  

  № 473 (д, е, ж, з),  

  № 474 (а); 

  № 480(б) (задача) 



ДОМАШНЕЕ  ЗАДАНИЕ 

Консультация № 9 

5 декабря  

запись 

Провести уроки.  

Подготовить вопросы и выслать  

до 5 декабря 

 (О.В. Баханова bakhanova@sch2000.ru ). 

7 класс:  
Глава 4. Введение в теорию многочленов  

§ 3, 4.3.1 – 4.3.4 

§ 4, 4.4.1 – 4.4.4 

 

 

 

Желательно  

на консультации  

работать  

с учебником 



www.sch2000.ru 

Телефон 

+7 (495) 797–89–77 

E-mail: 

info@sch2000.ru 

КОМАНДА ИНСТИТУТА  

СИСТЕМНО-ДЕЯТЕЛЬНОСТНОЙ ПЕДАГОГИКИ 

БЛАГОДАРИМ ЗА СОТРУДНИЧЕСТВО! 

 НАШ АДРЕС:   МОСКВА, УЛ. 5-ГО ЯМСКОГО ПОЛЯ, Д.9 


